
 
If 𝒙, 𝒚, 𝒛 > 𝟎, 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 = 𝟏 then: 

√𝒙 + 𝒚𝒛 + √𝒚 + 𝒙𝒛 + √𝒛 + 𝒙𝒚 ≤ 𝟐 

 
Proposed by Shirvan Tahirov, Lamiye Quliyeva-Azerbaijan 

Solution by Mirsadix Muzefferov-Azerbaijan 
 

√𝒙 + 𝒚𝒛 + √𝒚 + 𝒙𝒛 + √𝒛 + 𝒙𝒚 = 

 

= √(𝟏 − 𝒚 − 𝒛) + 𝒛𝒚 + √(𝟏 − 𝒙 − 𝒛) + 𝒙𝒛 + √(𝟏 − 𝒚 − 𝒙) + 𝒙𝒚 = 
 

= √(𝟏 − 𝒚)(𝟏 − 𝒛) + √(𝟏 − 𝒙)(𝟏 − 𝒛) + √(𝟏 − 𝒙)(𝟏 − 𝒚) ≤ 

 

≤
𝑨𝑴−𝑮𝑴 (𝟏 − 𝒚) + (𝟏 − 𝒛)

𝟐
+
(𝟏 − 𝒙) + (𝟏 − 𝒛)

𝟐
+
(𝟏 − 𝒙) + (𝟏 − 𝒚)

𝟐
= 

=
𝟔 − 𝟐(𝒙 + 𝒚 + 𝒛)

𝟐
= 𝟐 

Equality holds for 𝒙 = 𝒚 = 𝒛 =
𝟏

𝟑
. 

 

 


