
 
Find a closed form: 

∫
√𝒙

𝟏 + 𝒆𝟐𝒙

∞

𝟎

𝒅𝒙 

Proposed by Manuel Suka-Angola 

Solution by Pratham Prasad-India 

∫
√𝒙

𝟏 + 𝒆𝟐𝒙

∞

𝟎

𝒅𝒙 = ∫
√𝒙𝒆−𝟐𝒙

𝟏 + 𝒆−𝟐𝒙

∞

𝟎

𝒅𝒙 = ∫ √𝒙 ∑(−𝟏)𝒓−𝟏𝒆−𝟐𝒓𝒙

∞

𝒓=𝟏

∞

𝟎

𝒅𝒙 = 

= ∑(−𝟏)𝒓−𝟏

∞

𝒓=𝟏

∫ √𝒙
∞

𝟎

𝒆−𝟐𝒓𝒙𝒅𝒙 = ∑
(−𝟏)𝒓−𝟏

(𝟐𝒓)
𝟑
𝟐

∞

𝒓=𝟏

∫ √𝒕
∞

𝟎

𝒆−𝒕𝒅𝒕 =
𝟏

𝟐
𝟑
𝟐

∑
(−𝟏)𝒓−𝟏

(𝒓)
𝟑
𝟐

∞

𝒓=𝟏

𝚪 (
𝟑

𝟐
) = 

=
𝟏

𝟐
𝟑
𝟐

(𝟏 −
𝟏

√𝟐
) 𝛇 (

𝟑

𝟐
) (

√𝝅

𝟐
) =

𝝅

𝟖
(√𝟐 − 𝟏)𝛇 (

𝟑

𝟐
) 


